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A halmazelmélet fiatal tudomanyag, létrejotte a XIX. szazad masodik
felére tehetd, ami nem véletlen, hiszen a halmazok vizsgalatahoz nagyfoku
absztrakcio sziikséges. Ekkorra értek el a matematikai kutatasok olyan szin-
tet, hogy az ilyen absztrakci6 sziikségessé és lehetévé valt. Az el6zmények
koziil a kévetkezd harom a legfontosabb.

1. A matematikusok figyelme a halmazok elemeirdl a halmazokra iranyult.
Olyan problémék vezettek ide, melyeket bizonyos halmazokra anélkiil
sikeriilt megoldani, hogy azokat az egyes halmazelemekre vonatkoztat-
tak volna (pl. biztositasi matematika, kinetikus gazelmélet).

2. A kritikai szellem fejlédése, ami azt jelentette, hogy részletesen ele-
mezték a kordbban magatol értet6dének és ezért altalanos érvénytinek
tekintett megallapitasokat. (Ennek nagy szerepe volt a matematikai
logika fejlédésében is.)

3. A legdéntébb momentum az volt, amikor a végtelen sorok vizsgalata
kozben felismerték, hogy a véges halmazok tulajdonsidgaival nem ren-
delkeznek torvényszertien a végtelen halmazok is.

A ma naiv halmazelméletnek nevezett rendszer megalkotdja GEORG CAN-
TOR (1845-1918) volt, akitdl a halmaz fogalméanak az alabbi koriilirasa szar-
mazik: ,A halmaz meghatéarozott, kiilonbozs, képzeletiinkben vagy gondola-
tainkban félfogott dolgok Osszessége. A kérdéses dolgok a halmaz elemei. . .”

A tovabbiakban az alapvets halmazelméleti fogalmakat — részhalmaz, hal-
mazok egyenlGsége, miiveletek, szamossag stb. — ismertnek tételezziik fel, hi-
szen az analizis targyalédsakor ezeket az olvasd megismerte.

CANTOR vizsgalta elGszor a halmazelmélet egyik alapvets problémajat, az
an. kontinuumhipotézist, amely szerint nem létezik olyan halmaz, amelynek
szamossaga a megszamlalhatoan végtelen halmazok szamossaganal nagyobb,
de a kontinuumszamossagnal kisebb.

A végtelen halmazok elméletének kezdettdl fogva voltak biraloi, de addig
szilard elmélet volt, mig logikai ellentmondasokat nem fedeztek fel benne.
Egyike ezeknek a Russell-féle antindmia, melynek népszerd valtozata a ko-
vetkez6: A falu borbélya az a férfi a faluban, aki azokat és csak azokat a
férfiakat borotvdlja meg a faluban, akik nem maguk borotvdlkoznak. Kérdés,
hogy borotvdlkozik-e a borbély ?

LA 76 matematikus nem halmozza az élvezeteket,

hanem élvezi a halmazokat.”



